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4. vizsga

A vizsga id6tartama 100 perc. Szamologépet lehet hasznalni. Amennyiben egy feladat méashogy nem ren-
delkezik, a szamszeri végeredményeket 4 tizedesjegyre kerekitsiik, vagy normal tort alakban adjuk meg.
Minden feladat 10 pontot ér. A teljes pontszam eléréséhez a megoldas menete is sziikséges, beleértve az
egyes lépéseknél felhasznalt tulajdonsigok és tételek jelzését. A vizsga els6é 30 percében nem lehet a termet
elhagyni.

1.

a) Legyenek A, B C Q események. Milyen feltételek mellett és hogyan definidljuk a B-nek az A-ra vett
feltételes valoszintiségét?

b) Mondjuk ki a Bayes-tételt. (Elegend6 az el6addson "egyszer(i Bayes-tételnek" nevezett alakot ki-
mondani, de a teljes valésziniiség tételével kombindlt alak is megfelel.)

. Egy 32 lapos magyarkartya-pakliban 8 darab piros lap talalhaté. A pakli megkeverése utan hizunk egy

lapot, és ha az piros, akkor egy masodikat is (egyéb esetben megéllunk az elsé hizas utédn). Tovabb4,
ha a méasodik hiizott lap is piros, akkor egy harmadik lapot is hiizunk (egyéb esetben ismét megallunk).
Mi a valdszintiisége, hogy pontosan 2 darab piros lapot hiizunk?

. Egy urnaban 3 fehér és 3 piros goly6 van, melyekbdl véletlenszertien kihtizunk 6sszesen 3 golydt vissza-

tevés nélkiil. Jelolje X a htizott piros golyok szamat. Hatarozzuk meg az X varhato értékét és szérasat.

. Egy adott tipusi villanykorte X élettartama (években mérve) exponencidlis eloszldst valdszintliségi

valtozé, és tudjuk, hogy e™! a valdszintisége annak, hogy a korte két évnyi hasznilat sordan nem ég

ki. Hatdrozzuk meg azt az y valds szdmot, melyre igaz, hogy 1/2 annak a valdsziniisége, hogy a korte
kevesebb, mint y év hasznalat alatt kiég, azaz, amelyre a P(X < y) = 1/2 egyenlet teljesiil. (Ezt az y
szamot az X medidnjanak nevezziik.)

5. Az X és Y valdszinliségi valtozok egylittes eloszlasat tartalmazza az aldbbi tablazat, amelybdl két
értéket kitoroltek. Hatarozzuk meg az X és az Y margindlis eloszldsat (peremeloszldsét), ha tudjuk,
hogy E(Y) = 2.
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. Egy bevasarlékozpontban a latogatdk szama egy hétkéznapnak egy adott érajaban normalis eloszlast

koévet. Egymaés utdn 10 hétkoznap megszamoljuk a latogatdkat ebben az éraban, és a kovetkezd sza-
mokat kapjuk: 1986, 1870, 2030, 2067, 2172, 2041, 1994, 2022, 2012, 2146. Szerkessziink 95%-os szig-
nifikanciaszinti konfidenciaintervallumot a latogatdok szaméanak varhato értékére, ha a széras értékét
78-nak tételezziik fel. Hiny elemii mintara volna sziikség, ha azt szeretnénk, hogy az intervallum hossza
legfeljebb 30 legyen?
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A Student-eloszlas kvantiliseinek tablazata
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A sztenderd normaélis eloszlas eloszlasfiiggvényének tabléazata
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5 2,015 | 2,571 | 3,365 | 4,032 | 6,869
6 1,943 | 2,447 | 3,143 | 3,707 | 5,959
7 1,895 | 2,365 | 2,998 | 3,499 | 5,408
8 1,860 | 2,306 | 2,896 | 3,355 | 5,041
9 1,833 | 2,262 | 2,821 | 3,250 | 4,781
10 1,812 | 2,228 | 2,764 | 3,169 | 4,587
11 1,796 | 2,201 | 2,718 | 3,106 | 4,437
12 1,782 | 2,179 | 2,681 | 3,055 | 4,318
13 1,771 | 2,160 | 2,650 | 3,012 | 4,221
14 1,761 | 2,145 | 2,624 | 2,977 | 4,140
15 1,753 | 2,131 | 2,602 | 2,947 | 4,073
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28 1,701 | 2,048 | 2,467 | 2,763 | 3,674
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60 1,671 | 2,000 | 2,390 | 2,660 | 3,460

80 1,664 | 1,990 | 2,374 | 2,639 | 3,416

100 1,660 | 1,984 | 2,364 | 2,626 | 3,390

500 1,648 | 1,965 | 2,334 | 2,586 | 3,310
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