BME VIK - Valészintiségszamitas B 2023. majus 23.

P6tlé zarthelyi dolgozat

A zarthelyi id6tartama 90 perc. Szamoldgépet lehet hasznalni. Amennyiben egy feladat mashogy nem ren-
delkezik, a szamszeri végeredményeket 4 tizedesjegyre kerekitsiik, vagy normal tort alakban adjuk meg.
Minden feladat 10 pontot ér. A teljes pontszam eléréséhez a megoldas menete is sziikséges, beleértve az
egyes lépéseknél felhasznalt tulajdonsigok és tételek jelzését. A vizsga els6é 30 percében nem lehet a termet
elhagyni.

1.

Egy megkevert magyarkartya-paklibél 4 lapot htzunk. Legyenek P, Z, T ill. M azon események, hogy
a huzott lapok kozt van piros, z6ld, t6k ill. makk. Jeldlje tovabba rendre A, F, K ill. A azt, hogy
hiztunk legalabb egy alsot, felsot, kirdlyt ill. aszt, valamint N; azt, hogy huztunk i értéki lapot, ahol
1 lehetséges értékei 7, 8, 9 ill. 10. Fejezziik ki a kdvetkez6 eseményeket a fent megadott események és
a halmazmiiveletek segitéségével:

a) huztunk szamos és figuras lapot is,

b) négy aszt huztunk,

c¢) a htzott lapok a piros alsd, a piros felsd, a piros kirdly és a piros dsz.

A megadott kifejezések helyességének indoklasa is sziikséges.

(Egy pakli magyar kartya a kovetkezé 32 lapbdl all: minden szinbdl (piros, zold, tok és makk) van 4
darab szamos lap 7, 8, 9 ill. 10 értékekkel, illetve 4 figuras lap: alsé, fels6, kirdly és dsz.)

. Az A, B C Q eseményekrol tudjuk, hogy 1/4 a valdsziniisége annak, hogy kettejitk koziil egyik sem ko-

vetkezik be, illetve hogy ugyanennyi a valészintisége annak, hogy mindketté bekovetkezik. Hatarozzuk
meg az P(B \ A) valészintiséget, ha azt is tudjuk, hogy az A esemény kétszer akkora valészintiséggel
kovetkezik be, mint a B esemény.

. Szaz kocka koziil 98 szabalyos, ketté pedig szabalytalan, ez utébbiaknak mindegyik oldalan 6-os van.

Talalomra valasztunk egy kockat a szazbdl, majd a kivalasztott kockaval haromszor dobunk. Mekkora
az esélye, hogy szabalytalan kockaval dobtunk, ha mindharom dobés eredménye hatos lett?

. Egy fiékban 10 par (azaz 20 darab) parositatlan zokni van. Véletlenszertien kihizunk bel6liik 4 darabot,

jelolje X a négy huzott zoknibdl 6sszerakhatd parok szamat. Hatarozzuk meg X eloszlasat.

. Az X és Y valdsziniiségi valtozok egyiittes eloszlasat tartalmazza az alabbi tablazat. Hatarozzuk meg

aP(XY > 0| X < 2) valosziniiséget és az E(X + 2Y') varhaté értéket.
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. Legyenek X ~ Geo(p) és Y ~ Geo(p) fliiggetlen, geometriai eloszlasu valszintiségi valtozok, melyeknek

p € (0;1) paramétere azonos. Szamoljuk ki a P(X > 3) valdszintiséget, ha tudjuk, hogy D(X +Y') = 2.
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Nevezetes eloszlasok tablazata

Eloszlés neve | Jelolés ranX fx (k) E(X) | D*X)
indikator 1(p) {0,1} 1—p,p D p(1—p)
binomialis | Bin(n;p) | {0,1,...,n} | (Dp*(L—p)"* | np | np(1—p)
geometriai Geo(p) N+t (1—p)F1p zl) 11);217




