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Mérndk Informatikus szak Munkaidé: 90 perc

BME, TTK, Matematika Intézet, Analizis Tanszék

1 ) Feladat (12 pont).

frja fel az
f(z) = 42

fiiggvény origé koriili valamint az xo = 2 koriili Taylor sorait és azok konvergencia
sugarait!

2 ) Feladat (10 pont).

Hatérozza meg az .
1
f(z) = gt e Btap

fiiggvények origé koriili Taylor sorait, azok konvergencia sugarait!

3 ) Feladat (14 pont). Legyen

f(z) = /14210

a) Hatdrozza meg az f fiiggvény zo = Okdriili Taylor sordt, annak konvergencia

" sugarét!

b) fG9(0) =7

c) Az f(z) értékét az = = 0,1 pontban a 20-ad rendii Taylor polinom segitségével
szamoljuk ki. Becsiilje meg az igy elkovetett hibat!

4 ) Feladat (14 pont).
Hatérozza meg a

i (k + 2)z*
k=1

konvergencia sugarét és Osszegfiiggvényét!

2

5 ) Feladat (12 pont).

4yt
a)
Gt i N A"
T lim (z,y) =7 lim lim f(z,y)

b) Vizsgdlja meg a fliggvény origébeli hatdrértékét az y = mz egyenesek mentén!

c) Létezik-e a hatdrértéke f-nek az origéban?
Totalisan differencidlhaté-e az f fiiggvény az origdban?

6 ) Feladat (18 pont).
Legyen

f(z,y) = In(8z%* +1) P=P(1,-1)
a) Indokolja meg, hogy létezik a P-hez tartozo érintdsik és irja fel az egyenletét!
b) Szémolja ki az f fiiggvénynek a P(1,—1) pontbeli, v = (3,—2) irdnyq irdny-
menti derivaltjat!
¢) Mennyi az f fiiggvény P(1,—1) pontbeli a legnagyobb irdnymenti derivéltja?

7 ) Feladat (12 pont).

a) Irja le az f kétvaltozés fiiggvény (a,b) pontbeli parcidlis derivéltjainak a defini-
ciéit!

b) A definicié alapjan dontse el, hogy léteznek-e az f fiiggvény P(0,0) pontbeli -
parcidlis derivéltjai, ha

f@y) = {@ ha (z,y) # (0,0)

0, ha (a:,y):(0,0)

8 ) Feladat (08 pont).

Legyen g kétszer folytgnoszan differencidlhaté egyvéltozés fiiggvény! frjuk ag
véltozéja helyére az e2® +5" kifejezést !

Legyen az igy kapott kétvéltozés fiiggvény u(z,y) = g(e?* +5v°) !

! AT ! S
u, =? U, =7
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1. feladat (14 pont)
Hatérozza meg a

i (k+1) z*?

k=1
fiiggvénysor dsszegfiiggvényét és a sor konvergenciasugarat!

2. feladat (12 pont)

Irja fel az
f(z) e e'2z+3
7o bézispontd Taylor sorait és azok konvergenciasugarait!
a) =0 b)) zp=3
3. feladat (10 pont)
Hatérozza meg az
1 1
ol byt e Q(Z)fm_

fiiggvények origé kériili Taylor sorait, azok konvergenciasugarait!

4. feladat (14 pont)

Legyen
f(z)=V1 + 325

a) Hatérozza meg az f fliggvény zo =0 koriili Taylor sordt, annak konvergenciasugarat!
b) f(18(0) =? (Elemi miiveletekkel adja meg!)
c) Az f(z) értékét az z = 0,1 pontban a 12-drendli Taylor polinomja segitségével
szamoljuk ki.
Becsiilje meg az igy elkovetett hibét!

5. feladat (12 pont)

/ 112 + y12
T ) = g
0+ y
a) Hatdrozza meg a fiiggvény origébeli iterdlt hatdrértékeit (ismételt hatdrértékeit)!
2 i e L #r
(3155 Jim, f(z,y) =7, Jlim lim f(z,y) =7
b) Vizsgélja meg a fiiggvény origébeli hatérértékét az y = mz egyenesek mentén!

c) Létezik-e a hatérértéke f-nek az origéban?
Totélisan differencidlhaté-e az f fiiggvény az origéban?

6. feladat (12 pont)

a) frjale az f kétvéltozds fiiggvény (zo,y0) pontbeli parcislis derivaltjainak a definicidit!
b) A definicié alapjan dontse el, hogy 1éteznek-e az f fiiggvény F,(0,0) pontbeli parcislis
derivéltjai, ha
VA2 + Ty
et T ST RO 00
o, ha (z,y) = (0,0)

7. feladat (18 pont)

Legyen
f(zy) = In(3z%* + 1), Py (-1,1)

a) Indokolja meg, hogy létezik a P,-hoz tartozé érintSsik és frja fel az egyenletét!

b) Szémolja ki az f fiiggvénynek a Py(—1,1) pontbeli, v = 3i —2j irdnyd irdnymenti
derivéltjat!

c) Hatérozza megaz f fiiggvény Pp(—1,1) pontbeli maximélis irdnymenti derivaltjanak
értékét!

8. feladat (8 pont)

A g€ CZ egyvéltozés fiiggvény valtozéja helyébe irjuk az €**+4* Kifejezést!
Legyen az igy kapott kétvaltozés fiiggvény f(z,y) = g(e®="*+%*) |




	1
	2

