SzA 1V. gyakorlat

Fazunk, utazunk, koroziink

2011. szeptember 27.

1. Igaz-e, hogy tetszéleges G egyszeri graf esetén vagy (G, vagy a komplementere
Osszefiigg?

2. Egy fanak 8 csticsa van, fokszamai pedig kétfélék. Mi lehet ez a két szam?

3. (a) Mi a Priifer-kodja a kovetkezs fa-

nak?
(b) Rajzoljuk le azt a fat, aminek
2,5,5,1,4,6,6,5 a Priifer-kodja!

4. Mennyi a kovetkezd gratban a miniméa-
lis feszitéfa sulya? Hany kiilonb6z6 mi-
nimalis feszitéfa van?

5. Egyértelmiien megoldhato-e a kévetkezs villamos halozat? (Segitségképpen a
hozzé tartozo graf is fel van rajzolva.)
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6. Legaldbb hany Osszehasonlitas kell ahhoz, hogy egy n elemi témbbdl egy olyan
tagot taladljunk meg, ami a tomb 10 legkisebb eleme kozé tartozik?

7. |[ZH 2006. marcius 28.] Legyen G egy osszefiiggd graf, amiben minden pont
foka paros. Igaz-e, hogy ha elhagyjuk G-bdl egy korének éleit, akkor a maradék-
ban biztosan van Euler-korséta?

8. Mutassunk Hamilton-kort a kdvetkezd grafokban, vagy lassuk be, hogy nincs!

9. Egy n ponti egyszerd grafban minden pont foka legalabb Z. Bizonyitsuk be,

hogy a graf osszefiiggd!
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[potpotZH 2010. 6sz] Mutassuk meg, hogy barmely véges G grafnak legalabb
|[V(G)| — |E(G)| komponense van.

Egy graf izomorf a komplementerével. Mutassuk meg, hogy Gsszefiiggd!
Rajzoljuk le az 6sszes olyan fat, ami izomorf a komplementerével!

Egy teljes graf ponthalmaza xq, 22, ..., Tk, y1, Yo, . . ., Y. Az (x;, z;) élek kdltsége
(silya) 1, az (y;,y;) éleké 2, az (x;,y;) éleké 3. Mennyibe keriil a legolcsobb
feszitota?

[potpotZH 2010. 6sz] A G grafot ugy kapjuk, hogy az 1,2, ... cstucscimkékkel
ellatott teljes grafban parhuzamos élekként megkettézzik a (2,3,2,2,5, 3,5, 2)
Priifer-kodu F' feszit6fa éleit. Van-e G-nek Euler-korsétaja?

Egy 12 {6s tarsasagban mindenki legalabb 6 embert ismer (az ismeretség koleso-
nos). Bizonyitsuk be, hogy leiiltethetSk egy kerek asztal koré ugy, hogy mindenki
ismerje a szomszédait!

Egyértelmiien megoldhatok-e a kovetkezd villamos halozatok?
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Hény olyan kiilonbo6z6 fa adhaté meg n cimkézett ponton, amely nem t?

Egy 20 f6s tarsasagban mindenki ugyanannyi embert ismer (az ismeretség kol-
cs6nos). Bizonyitsuk be, hogy letiltethetSk egy kerek asztal koré vagy gy, hogy
mindenki ismerje a szomszédait, vagy gy, hogy senki se ismerje a szomszédait!

Létezik-e olyan 6 pontu és 11 illetve 12 éld graf, melyben nincs Hamilton-kor?

Héany éle van az n ponti egyszerd Osszefiiged grafnak, ha pontosan 3 kiilonbo6zé
feszitétaja van?

[gazoljuk, hogy ha egy 2k +1 pontt egyszerd grafban minden pont foka legalabb
k, akkor a grafban van Hamilton-ut!

Bizonyitsuk be, hogy egy n ponttu faban a masodfokta pontok szama nem lehet
pontosan n — 3!

Egy n pontu fa Priifer-kédjaban k kiilonb6éz6 szam szerepel. Hany els6fokt
pontja lehet ekkor a fanak?

Bizonyitsuk be, hogy ha T} és T, két fa ugyanazon a véges ponthalmazon, és e;
Ty éle, akkor 1étezik Th-nek egy e, éle, hogy T7 — e + e9 és Ty — €9 + €4 s fa.

Egy teljes graf minden élét iranyitsuk meg valamelyik iranyban. Bizonyitsuk be,
hogy az igy kapott grafban van iranyitott Hamilton-ut!



