7. heti gyakorlat

2005. oktober 25.

Derivalas Hatdrozzuk meg az alébbi fiiggvények derivaltfiigg-
vényét. (A feladat megolddsahoz hozzatartozik a fliggvény és a derivalt-

figgvény értelmezési tartomanyanak meghatarozasa.)
(1) (Szorzat és hanyados derivéltja)
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(2) (Kozvetett fliggvény derivaltja)
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e) x* =exp(xIn(x)) f) (arctan(2x))* = exp(x In(arctan(2x)).

(3) (a) Differencidlhaté-e az x — x|x| fliggvény a 0 pontban?

(b) Differenciadlhat6-e az

tan(x)

fx) = aresinkd - ha x #£06s x| < 1;
o 1, ha x=0

tiggvény a 0 pontban?
(c) Milyen o mellett differencidlhat6 az x — |x| fliggvény?

sin(X)+cos(x) ) =1
sin(x)—cos(x) / —

(4) *Bizonyitsuk be, hogy arccot(
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(5) *Bizonyitsuk be, hogy 3 arccos(x) — arccos(3x —4x®) = 7, ha |x| < %
[Kell, hogy x — 3x — 4x® monoton n6 [—3, 3]-en, ezt derivalassal
ellendrizziik. ]

(6) Hol monoton: a) x — 3x — x> b)x — xflioo?

(7) (Erint6 egyenes)

(a) Hatarozzuk meg a megadott fliggvények adott ponton dtmend

érintgjét.
1
a) sin®(x*), xo = { E; ) i, xo = 0; c) tan(eX), xo = —1.
2 1—2x
4)

(b) Az f(x) = x3 fliggvénynek két érint6 egyenese is dthalad a (2, 8)
ponton. Irjuk fel mindkét egyenes egyenletét.

(c) Milyen szogben metszi egymdést az x — x? és az x — x fliggvény
grafikonja? (Két metszéspont!)

(8) (Inverz fliggvény derivaldsa) Hatdrozzuk meg a megadott fliggvé-
nyek inverzének derivaltjat a megadott pontban.

@) In(x®>+x) (x>0) In(2)
(b) f(x) =28 (0<x<5) g

X 10—§

() f(x) =20 (—s <x<5) 2

(9) *Egy hogoly6 olvad, a térfogatcsokkenés sebessége mindig a felszin-
nel aranyos. Ha 10 6rakor a térfogata 500 cm?3, 11 6rakor pedig 250
cm?, hany 6rakor olvad el teljesen? (A hogoly6 mindig gémb alakd.)



