9. Feladat: Irjuk fel parcialis tortek 6sszegeként az alabbi racionalis tor-

tet:
12 _

(z+3)22
Megoldas: A nevezs elssfoki tényezk szorzataként irhaté fel:
(x+3)-z-x

Ekkor a parciélis torteket a kovetkezs alakban kell keresni:

12 A B C

(x4 3)z? _w+3+;+?

Hatarozzuk meg A, B és C értékeit. Hozzunk kézds nevezére. Vegyiik
észre, hogy a ko6z0s nevezd ebben az esetben is az eredeti nevezdvel
egyezik meg.

12 A §+£ Az? + Bx(x +3) + C(z + 3)
(x+3)22 z+4+3 =z 22 (x + 3)a?

Vizsgéljuk a szamlalok egyenlGségét.
Az® 4 Bx(z +3) + C(z + 3) = 12
Rendezziik a polinomokat.

(A+B)2* 4+ (3B+C)z+3C=0-2+0-2 + 12
Irjuk fel az egyiitthatok egyenlsegét.

A+B = 0
3B+C = 0
3C = 12

Oldjuk meg az egyenletrendszert.

Az utolsé egyenlet alapjan C' = 4. Behelyettesitve a masodikba kapjuk,
4 4

hogy B = —3 Az els6 egyenletbe helyettesitve A = 3

Tehat
Cc = 4
4
B — —§
A = =
3
A raciondlis tort parcidlis tort alakja:
12 3 3 i
(x+3)22 2+3 z 22



10.

Feladat: Irjuk fel parcialis tortek osszegeként az alabbi racionalis tor-

tet:
6x

(% +5)(z + 1)

Megoldas: Mivel 2 + 5 > 5, ezért az els§ tényezének a nevezében
nincs gyoke, azaz egy tovabb mar nem bonthatdé mésodfokd polinom.
Ekkor az egyik résztort nevezdje 2 + 5 és a hozzatartozd szamlalot
szigordan els6fokd polinom alakjaban kell keresni.

6z _Az+B  C

@+5@+1)  (@+5) z+1

Hozzunk kozos nevezére.
(Az + B)(x + 1) + C(2? + 5)

(z? +5)(z + 1)

Rendezziik a szamlalot.

_ (A+0)a*+ (A+B)z+B+5C
N (22 +5)(z+1) N

Irjuk fel a szamlalok egyenléségét.

(A+C)z® + (A+ B)x + B+ 5C =6z

A+C = 0
A+B = 6
B+5C = 0

Olvassuk le az egyenletrendszer megoldésat.
Ha A = —C, akkor

—-C+B = 6
B+5C = 0

Az els6 egyenletbdl vonjuk ki a masodikat.
—-6C=6 =C=-1

Az egyenletrendszer megoldésa:

c = -1
B = 5
A= 1

Tehat a racionélis tort parcialis tortekre bontésa:

6x T4+5 1

@Z+5)(z+1) (a2+5) z+1




11. Feladat: Milyen tipust parcialis tortek alakjaban kell keresni az alabbi

raciondlis tortet 7 )

(x+ 3)%(x2 4+ 4)24 -

Megoldas:
1 A B Cx+D E F G H

C32 @1t (2+3) @+3? (@P44) z 2 B

1.1.2. Osszetett feladatok
1. Feladat:

5 — 6
dr =
/ x? — 3z
Megoldas: Az integrandus egy valodi raciondlis tort, a szamlalé elss-

fokd, a nevezd pedig masodfoki polinom. A nevezében x kiemelésével
szorzatta alakithato, tehat a tort felirhatd parcialis tértek 6sszegeként.

Végezziik el a parcidlis tortekre valo bontast.

50 — 6 5 —6 A B

2 -3z  (z-3)z _x—3+5
Hozzunk ko6z0s nevezdre.
S5z — 6 5z — 6 A B Az + B(z —3)

2-3z (z—-3)2x -3 z  (r—3)z

Irjuk fel a szamlalok egyenléségét.
Arx+ B(x —3) =5z —6
Rendezziik a jobboldali polinomot.

(A+ B)z — 3B =51 — 6

Irjuk fel a megfelels egyiitthatok egyenléségét.

A+B = 5
—3B = —6

Olvassuk le a megoldast.

B=2 és A=3
Az integrandus parcialis tortekre bontva:
5 — 6 or — 6 3

2
2 -3z (m—3)m_ac—3+5
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