ANALIZIS 1. 2. ZARTHELYI, 8 varians 2014. november 20.
Mérnok-informatikus szak BME, Mat. Int., Analizis Tsz. Munkaidé: 50 perc

1. feladat (10 pont)
Hol és milyen tipusi szakadésai vannak a kovetkezs fiiggvénynek? A szakadési helyeken
hatarozza meg a bal és jobb oldali hatarértékeket!

|z —3]sin(z — 2)
22 —b5r+6

/()

Megoldas: Tanult tételek szerint f folytonos, igy csak az értelmezési tartomany hataran
lehet szakadasa, azaz a nevezd Zérushelyein.

r — 3| sin(x — 2
=2 hmf(a:):hm| | sin( ):f1-1=f1.

r—2+ =2+ 1 — 3 x— 2
Mivel a féloldali hatarértékek léteznek, végesek és megegyeznek, ezért itt megsziintethets

szakadas van.

x:?):xlgélif(a:):xlg?ir_g P :jzl-sml::i:sml.

Mivel a féloldali hatérértékek léteinek, végesek de kiilonbozdek, ezért itt véges ugras

vanTp.

|z — 3| sin(z — 2)

2. feladat (7+4=11 pont)
A derivalt definicivjanak alapjan hatarozza meg az

z+1

fiiggvény derivaltjat, és irja fol a fliggvény grafikonjat az o = 2 pontban érinté egyenes
egyenletét!

. _flx) = f(2) (41 =3@@-1) . —

. £/ _ N/ JN 7 — = —
Megoldas: f'(2) = liny =~ — L e ey R g | 01
~21p.

Az xg = 2-beli érintGegyenes: y(x) = f'(2)(z—2)+ f(2) = —2(x—2)+3 = —2x+7.

3. feladat (4+4=8 pont)
Hatéarozza meg a kovetkezs fiiggvények derivaltjat!

a) flz)= \/;—ﬁ, b) g(x) = e* arccos(z? + 2).

Megoldas:
1 e®(2?+1) —2z(e” + 2)
1. f'(x) = 4p.
/ (?7) 5 SZH (x2+ 1)2
xs+1

1
2. ¢'(x) = 2e** arccos(x? + 2) — e** 21| 4p.
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4. feladat (5+5=10 pont)
Hatéarozza meg a kovetkez6 hatarértékeket!

. . tg?()
r _9 =7
2 fl?ligl'l‘x V ) o arsh(2z?)
Megoldas:
Inz =L’H 1
1 i eine) = i, 770 5 i /7 — iy, o o35 ctrt mive

folyt -ban, lim 2% = lim ¢"™* = ¢ = 1/ 2p.
olytonos a 0 an, lim z Jim e e

1
5 lim tg?(z) SL’H lim 2tgmcoszx _ lim sinw V144t 1 1
© -0 arsh(222) 20 1 T2 2 2ot 2 2P

—4x
V14 4zt

5. feladat (11 pont)
Vizsgalja meg, hogy hol konvex, konkav az

fla) = g

fiiggvény! Hol van a fliggvénynek inflexiés pontja?

Megoldas: D; = R. f'(x) = 2ze*™+223e, és " (x) = 2e3*+223e%" + 2133 +229¢>” =
e (9x? 4+ 12z + 2)

" 2 —2& \/§
f'(@) =01p.| <= 922 +122+2=0 < 2= ———|1p.|

3
| = oo, R0 | S | |2t s | 2| o2l o
f konvex inflexio konkav inflexi¢ | konvex 2p.‘ Az f figgvény
1" + 0 - 0 + 2p.
konvex a | — oo, _25‘@] és a [#, oo[ intervallumon, illetve konkav a [_25‘[, _2;:‘/5]

intervallumon. Inflexi6ja van a # és a # pontokban.




