Analizis 1. 2. ZH 2020.11.20.

1. feladat 18 pont

Adja meg a legb&vebb intervallumokat, melyeken az
f(z) = (2° + 32>+ 3z — 3) ¢"

fiiggvény monoton!

Megoldas: f'(z) = ez (x + 3)%, zérushelyei x; = 0 és 15 = —3
|—o00, =3[-3]—3,0] 0 [0,00]
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szigorian monoton csékkend a |—oo, 0] intervallumon;

szigoriian monoton néve a [0, 0o] intervallumon;

2. feladat 24 pont
Hatarozza meg a kévetkezG hatarértékeket, ha léteznek!
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3. feladat 22 pont

Hol és milyen szakadasa van az

_ 9z
M, ha x <1 ész #0;

x
fx) =
2
3#, hal<uxésa+#2
x4 —4

fiiggvénynek?

Megoldas: A 0, 1, 2 pontok kivételével f mindeniitt folytonos.
x = 0-ban biztosan van szakadés, mert 0 ¢ Dy.
cos(mx) — 2% SL'H —msin(rz) — 27 In 2

lim f(z) = lim lim = —1In 2, ezért itt megsziintethetd
0 z—0 T z—0 1
szakadas van.
: . L2+ L . cos(mx) —2° .
xr = l-ben f(1) = TliglJr f(z) = alclg%BCCQ e —3 &3 Th_}lln_ flz) = lgq# = —3 igy

itt nincs szakadés.

: : 24z .. ) . ,
x = 2-ben xlggli f(x) = xlggli 3.r2 — = +oo igy itt masodfaju szakadas van.
IMSC feladat 8 pont

Mutassa meg, hogy az f(z) = 23+ sh(3x) fiiggvény invertalhato, és adja meg az inverzfiigg-
vény 0-beli derivaltjat, ha létezik!

Megoldas: f'(x) = 32* + 3ch(3z) > 3 miatt f szigortan monoton ndvé mindenhol, ezért

invertélhat().
Az inverzfiiggvény derivaltjarol szolo tételbél tudjuk, hogy inverze is derivalhato, és f~'(0) =

1
/! (f‘l(O))

1
Mivel £(0) =0 ezért f~1(0) =0 és igy f~(0) = §.




