SzA X. gyakorlat

Grafokat szineziink és rajzolunk, valamint PERT
2011. november 8.
1. Legyen G 100-regularis graf 2001 ponton. Hatarozzuk meg y.(G) értékét!

2. Mycielski-konstrukeiot hasznalva rajzoljunk olyan M, grafokat, ahol w(Mj) = 2,
X(My) =k, k={2,3,4}! De tényleg, a szabélyt hasznalva, gyakorlas miatt!

3. Sikbarajzolhatok-e az alabbi grafok?

4. Hany csicsa van egy Osszefiiggs, 4-reguléris sikgrafnak, ha sikbarajzolasakor 10
tartomény keletkezik?

5. Mutassuk meg, hogy egy sikbarajzolhaté egyszertd grafban nem lehet minden
pont foka legalabb 6!

6. Készitsiik el az alabbi grafok dualisat!
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7. Gyengén izomorf-e az alabbi bal oldali a két graf?
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8. Hatarozzuk meg a PERT-modszer segitségével a fenti jobb oldali tevékenysé-
gekhez sziikséges 6sszid6t, és a kritikus tevékenységeket!
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G cstcsai egy sakktabla mez6i. Két mez§ szomszédos G-ben, ha egymasbol
béstyaval egy lépésben elérheték. Mennyi G kromatikus szama?

[PZH 2008. december 5.] Bizonyitsuk be, hogy egy tetsz6leges 3-kromatikus,
100 csticsu G grafnak van 67 olyan csticsa, amik paros grafot feszitenek.

[ZH 2009. november 23.] A G grafot ugy kaptuk, hogy a 6 pontu teljes grafhol
elhagytunk harom fiiggetlen (vagyis pontdiszjunkt) élt. Sikbarajzolhato-e ez a
G graf? (Ha igen, rajzoljuk le keresztezés nélkil, csupa egyenes szakasszal, ha
nem, akkor bizonyitsuk ezt be!)

Legyen G egy 20 pontu, Osszefliggs, 3-regularis sikgraf. Hany pontja van G
duélisdnak, G*-nak?

Egy nemzetkozi konferencian 5 orszig egy-egy képviselGje il asztalhoz. Bizo-
nyitsuk be, hogy van koztiik ketts, akiknek az orszaga nem szomszédos! (Felté-
telezhetjiik, hogy a vildg nem torusz alaki, valamint nincsenek exklavék.)

Rajzoltam egy n csucsu fat, de elveszitettem. Rajzoljuk le a duélisat!
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Adjunk meg egy olyan G és Gy grafokat, hogy adott lerajzolas szerint G, =
(G1)" ¢&s Gy 2 (G3)™!

Mutassunk egy olyan egyszerd G grafot, melynek 5 pontja van, és izomorf a
dualiséval!

Milyen a teljes graf mélységi bejarasa?

[ZH 2008. november 17| Hatarozzuk meg mindazon egyszerd, osszefliggs,
sikbarajzolhaté G gréafokat, amiknek létezik olyan G* duélisuk, hogy G = G*
teljesiil, tovabba e = n + 2 all, ahol e a G éleinek, n pedig G csticsainak szamat
jeldli.

[ZH 2009. november 23.] Egy 12 csicsu konvex poliédernek 10 lapja van.
Héany oldala van az egyes lapoknak, ha tudjuk, hogy ez a szdm minden lapra
azonos?

[PZH 2008. december 5] Tegyiik fel, hogy G olyan sikbarajzolhato, egyszert
graf, amibe nem tudunk tovabbi élt huzni az egyszertiség és sikbarajzolhatosag
megtartasaval. Igazoljuk, hogy ha G* a GG duélisa, akkor G* 3-regularis.

Legyen G egy egyszert graf, amire x(G) = k. Tekintsikk G-nek egy k szin-
nel valé szinezését, ebben legyen az egyik felhasznalt szin a piros. Bizonyitsuk
be, hogy a megadott szinezésben biztosan van olyan piros szind pont, aminek
szomszédsagaban az Osszes felhasznalt, pirostol kiilonbozs szin elGfordul!

Legyen G egy 3-regularis graf, amire x.(G) = 3. Tudjuk tovabba, hogy G éleinek
(a szinek egymas kozotti permutéciojatol eltekintve) egyetlen jo harom szinnel
valo szinezése létezik. Van-e G-ben Hamilton-kor?

Bizonyitsuk be, hogy egy n cstcst, e éli reguléaris G grafra fennall, hogy x(G) <
1+ 2¢/n!

Jelolje M;, a Myecielski-konstrukcioval kapott azon grafot, melynek kromatikus
szama k. Milyen k értékekre tartalmaz M) Euler-kort?



