2. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
2000/01 t61 . évf. 13.-18.tk.

1. (a) Bizonyitsa be vektoralgebrai eszkozokkel a koszinusz—tételt !

(b) Igaz—e, hogy a # 0 esetén a-b = a - c-bbl kdvetkezik b = c.
MO. (a) Irdnyitsuk tigy a hdromszog oldalait, hogy a C csicsban taldlkozé élek a csiesbdl kifele legyenek
irdnyitva. Ekkor: a — b = ¢ vagy a — b = —c~» (a —b) - (a — b =
=a2—-2a-b+b*=c* ~» |a]? —2|a||b] cos v+ |b]* = |c|?.
(b) Nem: csak annyi kovetkemk hogy a L b—c¢, pl. cLa ~» a-b=a-(c+b).
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3. Legyen f(z) =22, g(x) = % . Mutassa meg, hogy f egyenletesen folytonos a [0,1], mig g az [1,00)
intervallumon! Igaz—e, hogy f egyenletesen folytonos a (0,1) intervallumon ?

MO. f [0,1]-en: Heine és persze (0,1)—en is mert egyenletes folytonossdg a részhalmazokra 6roklédik,
hisz adott e-hoz nyilvan ott is j6 lesz az a §, amelyik az egész halmazon j6. g [1,00]-en: deriviltja
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4. Hatérozza meg a lin(l)+ Vo Inz hatdrértéket!
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VAGY: y = /z helyettesitéssel: vz Inz = ylny® = 2ylny o 0
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5. Legyen f(z)=a%cosZ; ha x#0 és f(0) = 0. Létezik—e, és ha igen folytonos—e az f fiiggvény
derivaltja az origéban 7
x)— f(0 x> cos % 1
MO. Létezik, f'(0) =0, mert f(@) = f(0) = 22 — 22 cos P 0 hisz egy korlatos és egy 0—
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hoz tarté szorzatanak 0 a hatérértéke, de nem folytonos, mert ha x # 0, akkor
f'(z) = 32?% cos I% + % sin I% , aminek persze nincs hatarértéke az origéban, hiszen az els6 tagnak, mint
egy korlatos és egy 0-hoz tart6 szorzatdanak 0 a hatérértéke, mig a masodik tagnak persze nincs hatarértéke
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és igy a kett6 Osszegének sem lehet hatarértéke itt.
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az origéban (pl. Atviteli elvvel z,, = esetén f'(x,) —— 0, f'(yn) ——— o0)
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