Vizsgafcladatok L, éves villamosmérndk haligatoknak
1998. mijus 28-4n 10:G(-kor

t. Hagyjunk el egy 2n ponta teljes grafhel n darab fiiepetien éit! Hiny darab 3 hosszu
kor lesz a maradék grafban?

2. Egy nemzetkézi konferencian az elndkségbe csak olyan kiiidditek valaszthatok,
akiknek az orszaga legatibb hat masik jelenlevd orszagaal szomszcdos. Bizonvilsuk
be, hogey van olyan kildoi, aki biztos nem vilaszthatd be az elndkscebe!

3. Mutassuk meg. houy cay n pontl, (1/2j-szeresen Osszefiged gratban van Elamilien-
kéir!

.4, Bizonvitsuk be, hoay cgy 1 pontd, e élireguliris grafban y < 1 + 2cfu) teljesil!
5ZHatarozzuk meg a melickelt © ™

PERT-diagrammban az dssz-1dot
&s a kritikus tevékenységeket!

6. Mi az alabbi probiéma bonyoluitsiga: Input: Egy.G graf és 25 kitimtetett él
- Kérdés: Létezik-¢ G-ben olyan Hamilton:kor, mely ezeken mind atmeyy?

7, Mutassuk meg, hogy 2" + 1 oszthatd (2™ + 1)-gyel!



Vissgaleladatok . éves vitlamosmérngie Laligatéknak
I998. jinius 3-59 8:00-kor '

1. Hén}fféleképp dobhatunk tizszar €EVMas utin egy sZabalyos dobdkockava? gy,

hogy barmely ké Caymast kivetd dobas eredményének az Gsszege paratlan legven?

2. Sikbarajzolhato-c 5 melickalt graf Ha | gen, 1320lja fe
cgyenes szakaszokkal keresztezodés nclkal, &s adja meg
a dudlisat is. Hg M, bizonvitsa ezt e

3. Szinezzilk MeLa ks telies praf éloit 2 lehetd legkevesebp 5740 szinneit Mg
den szint megfteleltetiy), cav-egy kilonbozo pozitiy sulyaak (pl. min
legyen 1, minden keke 2 ih ) Mutassuk meg, hogy a tegolesobh Kife
¢ darab egvformg szini &) |

den piras ef Stilva
SZI6 {2 tarajima,

4. Bizonyitsuk be. hogy €LY 11 pontit perfelt gratban n < g eljesilf

—

[

2 35
5. Hatarozzuk meg a mellékeiy A 0——;}—-:,. o -~—~+?C
PERT-diagrammban a7 assz. iz 5 l %JX r
€s a kritikys tevékenységpeley! & e T3 — f;
D T g 7 F

6. Mi az alabbi probigma !mnynlults&ga: Input: Egy ¢; graf. Kérdeés: lgaz-o
tetszbleges két élgn atveret kar (mds Elpdrokea esetleg mas kér)?

- hooy

7. Igaze, hogy minden RIZIY epésy k-hog létezik olyan . hogy dfnj=f teljeseigong

8.A D Csoportban miv::ay mekkora rend( kommutatiy részesoport taI;i!hu::- |



Vizsgafcladatok I1. éves villamosmérndk hallgaiéknak
1998, janius 10-én 8:00-kor

{. Hinyfélcképp helyezhettnk cl a sakktablin B bastydt tigy, hopy poatosan kettd Gsse
cpymast?

2. Sikbarajzolhatd-c a mellékelt praf? Ha igen, rajzolja le
egryencs szakaszokkal, keresztezadés nélkil, ¢s adja meg
a dudlisdt is. tla nem, bizonyitsa czt be!

3, Legyen a (7 grif ponthaimaza {xp Xa c X Ve V2 e Voo Ep0 38 onee z,} ¢s élhalmaza
az 0s5s57¢s {xa 35} {06 2} (Vew 20 alak( par. (Szemiéletesen: hapyjunk el egy 3n pontd
teljes prafbol hirom pontdiszjunkt # pontu tetjes részerifot) Mutassuk meg, hogy &
tartaimaz Hamillon-kort!

4. A (i egyszeri praf birmely harom pontja vagy 1, vagy 3 &1 részgrafot feszit ki.
Bizonyitsuk be, hogy €7 vagy klikk, vagy két pontdiszjunkt klikk)ﬂniéja!

- i b (6
5. Adjunk meg a mellékelt hilozatban egy - ; o (3)
maximalis éréki folyamot! Bizonyitsuk
is be, hopy maximalis!

6. Mi az alibbi probléma bonyolulisiga: Input: Egy Gsszefapped, egvszerd (7 gralés
egv X C I(G) észhalimaz. Kérdés: Léterk-¢ ( i-ben olyan [, melyben pontosan 2
darab X\ -beli €l van? - '

7. Mutassuk meg, hogy 3* + 1 2z # s7am semmilyen értékére nem oszthatd 8-cal!

8. Bizonyitsuk be, hogy cgy tclszﬁlcgcs Abcl-csoportban két elem szorzatanak a
rendje nem lehet nagyobb, mint a két elem rendjének a szorzata!



Virsgafcladatok L. éves villamosmérndk hallgatéknak
1993. junius 24-én 8:00-kor

{. Hany kalonhszd teljes parositds talalhatd egy pontu teljes grifban?

2. Van-¢ olyan, nem sikbarajzofhaté paros graf, mely sem Ky 1 -at, scm annak a soros
bévitéseil nem tartalmazza?

3. Lepfeljebb mekkora lehet egy cgyszeri, dsszefuged r-pontd grafban a legnagyobb
és a legkisebb fokszam kozoul kilonbség?

4. Legyen a p-pontd G graf -zamorf a komplementeréved, ahol p egy pératlan prim.
Mutassuk meg, hogy G -ben van (p - 1)/2 fokil pont! B U
]

5. Hatarozzuk meg a mellékelt PER T-diagrammban AN
a7 dusz-iddt ¢s a kritikus tevékenységeket!

Th ' ' \ :
6. Mi az aiabbi probléma bonyolultsaga: Input: Egy 6sszeftgsd, epyszerll & graf, egy
X < MG észhatmaz és egy k szam. Kérdés: Van-e G-nek olyan faja, mely legalabb
k darab X -beli é1 tartalmaz?

7. A7 1.2, 4, &, .. 128 kg tomegd, cgviorma kitlscji golyok k&ztih minimum hany
moréssel talalhaté meg a 128 kg-os7 Ketkara meériegink van, egy-egy serpenyd)ébe

eyyszerve akarhany golyo elfer.)

8. [gaz-c barmely csoport barmely ¢ x. ¥ clemére, hogy ha xe=cy, akkor x=y?



Vizsgalcladatok IL. éves villamosmérndk hallgatéknak
1998, julius 1-jén 8:00-kor

1. Hany szigoruan monoton csékkend négytag( szdmsorozat vilaszthaté :Fi
{1.2,..,1998} szAmhalmazb6!?

2. Sikbarajzolhato-e a mellékelt graf? Ha igen, rajzolja le
egyenes szakaszokkal, keresztezodés nélkil, €s adja meg e
a dudlisit is. Ha nem, bizonyitsa ezt be!

3. Mely fikra igaz, hogy tetszbleges két elsdfok pont tivolsiga ugyanannyi?

4. Mutassuk meg, hogy ha egy péros grifban teljest! a Hamilton-kor létezéséhez
elégsépes Dirac-tétel feltétele, akkor a graf egy teljes paros grafl

(10)

5. Adjunk meg a mellékelt hilézatban egy ) )
maximalis értékit folyamot! Bizonvitsuk s
is be, hogy maximalis! &

{0) —15
6. Mi az alabbi probléma bonyolulisdga: ( (do) /

Input: Egy (7 graf. Kérdés: Lefedheté-e H((;) 1998 darab diszjunkt klikket?
7. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges k-ra k{24+1){7k+1} oszthatd 6-tal!

8. Igaz-¢ barmely csoportban, hogy ha ubx = ¢, akkorx = « '



1. Hanyféleképp dlhet le egymas mellé egy hosszit padon 2 hdzaspar gy, hogy a
hézastarsak egymas melleit legyenek?

fal

2. Sikbarajzolhaté-¢ a mellékelt graf? a igen, rajzolja le
egyenes szakaszokkal, keresztezddés nélkal, és adja meg
a dualisat is. Ha nem, bizonyitsa ezt be!

3. Legyen 2 G graf ponthalmaza { 1, 2, ..., 2000} és &lhalmaza az dsszes olyan {x, y}
par, ahol x, y egyike sem osztdja a masiknak. Hatarorzuk meg v(G) énékét, vagyis a
faggetlen élek maximalis szAmat!

4. A G praf k darab teljes graf pontdiszjurikt egvesitése. Mennyi 2 komplementerének
a Klikkszama? 4

5. Ehtﬁruuuk.mn_:.ga mellékelt - ¢
PERT-diagrammban az dssz-1dot
és a kritikus tevékenységeket! ! p

6. M az aiabbi probléma bonyolultsdpa: Input: Egy graf. Kérdés: Kiszinezhetoek-¢ -
a pontjal harom szinnel dgy, hogy az egyik szint maximum 5 pont kaphatja?

7. Keressitk meg az 1, 102, 203, 304,...ésa 2 105, 208 311,... szamtani sorozatok
le gkisebb kozos eleméy!
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