4. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
1997/98 té1 L. évf. 13.-18.tk.

1. Mit mondhatunk az A és B halmazok viszony&rdl, ha (AN B)U (AN B) =0 .

MO. A = B, ugyanis (ANB)U(ANB) =0 ~ ANB={x € Ax ¢ B} =0, ami viszont azt jelenti, hogy:

A~ z€B, azaz AC B és persze ugyanigy adédik az is, hogy B C A.

2. Legyenek (a,) és b, a kovetkezd sorozatok: a, = n, b, = % tetszbleges n € N esetén. Adjunk meg
olyan (¢,) és (d,,) sorozatokat, ha vannak ilyenek, hogy (c¢,) slirlis6dési értékei pontosan a, elemei és
(dy,) stirlisddési értékei pontosan b, elemei!

MO. ¢, példéul a kovetkezs:
1—1—1 1—|—1 2+1 1+1 2+1 3+1
% b % ) % ) 3 ) 1 3 ) ]{; )
1+ =24+ -3+ —,...,k 1
+k’+k’+k’ ’ +kz JrI<;+1
A feltételnek megfelel6 d,, sorozat nem létezik, mert b,, egyetlen siirtisodési értéke, a nulla is sziikségképpen
el6fordul barmely olyan (z,) sorozat siirisodési értékei kozott, melynek b,, Osszes eleme siirfisodési
értéke, hisz nulldhoz barmilyen kozel esik (b,)nek eleme, melyhez barmilyen kozel van (z,,)-nek el-
eme. Mésszéval, ha (z,) slriisodési értékei (by,) elemei, akkor (x,) siirlisédési értéke a nulla is, mely

(by)—nek nem eleme.

3. lim Vn2=71" lim "“/n="7
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MO. Vn? = (Q/ﬁ)2 —12=1, éscsenddrelvvel ™/n is 1-hez tart mert 1< "/n < n? 1

4. Legyen f(z) = arctgz és g(z) = arctgl. Adjon példat olyan (z,) sorozatra, ha van ilyen,
melyre lim, .. x, =0 tovabba
a) (f(zy)) konvergens és (g(x,)) konvergens
b) (f(x,)) divergens és (g(z,)) divergens
¢) (f(xy)) divergens és (g(z,)) konvergens
d) (f(z,)) konvergens és (g(z,)) divergens
MO. Atviteli elv alapjdn mivel f folytonos az origéban, mig g-nek ugrdsa van itt: a) x,, = %, b) ¢) ilyen
nincs d) z, = (—1)"+.

5. lim e* sine * =7

r—>00
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MO. e sine™ @ = és  lim e * =0, igy azy=-e * helyettesitéssel lim e” sine™® =
e~ T T —00 T —>00
6. Abrdzolja vézlatosan az f(z) = pr— fliggvényt legfontosabb jellemz6 értékeinek feltiintetésével!
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7. Legyen f(x) = cos 7. Létezik-e az aldbbiak koziil egy vagy tobb integral?
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/_7f d;v/lf alac/:r x) dx

MO. Igen, mind a hérom letemk mert a) f korldtos és szakadési helyei az intervallum egy pontjiban,
az origéban torlédnak, b) f korldtos és az intervallum egy pontja kivételével folytonos, ¢) f folytonos az
intervallumon.

8. / Inzxdx =7
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