1. Vizsgazarthelyi megoldasokkal
1997/98 té1 L. évf. 13.-18.tk.

1. Déntse el, hogy fennéll-e minden A és B halmaz esetén a (AU B) \ B = A &sszefiiggés! Ha nem,
adjon sziikséges és elégséges feltételt arra, hogy mikor all fenn!

MO. (AUB)\ B= A iff Aés B diszjunktak, hiszen egyrészt (AU B)\ B=A ~ hax € A, akkor
x ¢ B, mésrészt ANB=0 ~ zcAifft € AUB és z ¢ B.

2. Hatdrozza meg aze: v =2+43t, y=1—1t, 2 = —1 — t egyenes vetiiletének egyenletét az

S: x—3y+2z=1sikra!

MO. 1) P, = eNn S meghatdrozdsa: 2+3t—3(1—¢)+2(-1—-t)=1 ~ —4+4t=0 ~ t=1 ~
Py = (5,0,—2). 2) Valamely e; LS-re P, = e; NS meghatarozdsa: Legyen Py = ¢(0) = (2,1,—1) ~
e1 = 2+ty =1-3t,z = -14+2t ~ 2+4+¢t—-31-3t)+2(-1+2) =1 ~
—4+14t =0 ~ t=2/T ~ P, =1/7(16,1,-3). Ebbél mar a P, — P, irdnyd vetiiletegyenes
meghatdrozhaté: « =54 16/7¢, y=1/7t, z=—-2—-3/7t.
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MO. Csendérelvvel a hatdrérték 1, mert: 1 < (1+ )" < (1+1)

4. Milyen Osszefiiggés van az aldbbi két allitas kozott 7
a. (an) konvergens

b. (a?) konvergens

MO. (a,,) konvergens ~ (az
csak annyi, hogy (a2) konvergens ~+ (|a,|) konvergens, példaul ha a,, = (—1)", akkor (a
de persze (a,) nem konvergens.

2)  konvergens, mert konvergens hatvényai is azok, de forditva nem igaz,
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5. Legyen f(x) = xsin —. limof(:c) =7 lim f(z)=7
€T xr— r—>00
MO. lim0 f(z) =0, mert csendérelvvel 0 < |f(z)] < || — 0és lim f(x) =0, mert az x = 1/y

siny

helyettesitéssel f(1/y) = — 1, hay — 0,{gy lim f(z)= lirr(1)+ f/y) =1.
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6. Felveszi—e maximumadt az f(x) = % fiiggvény a (—oo, 00) intervallumon ? Ha igen, hol ?
x
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MO. Igen, az x5 = —1 + /2 pontban, ugyanis f'(z) = tr z(1 +2) = T 0 iff

(1+a?)° (1+a2)°

x = —1 £+ /2 és nyilvan (1 — 22 — 22 lefelé forditott parabdla) az z; = —1 — V2, 1z = —14+2
jeloléssel f (—oo,z1]-en csokken, [x1, 2216, majd [za,00)—n Gjra csokken, tehdt, mivel f(z) negativ a
(—o0, —1) intervallumon, f(z) < 0= f(—1) < f(x2) ha z < -1, f(z) < f(z2) hax; < -1 <z <z és
f(z) < f(z2) ha 25 < a.
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7. Van-e szakaddsa, és ha igen, milyen tipust, az f(x) = 2% arctg —  # 0, f(0) = 0 fiiggvény derivaltjinak
T

az origéban ?

. 7 . s . / . Z‘Q arCtg 1 - O . 1 .
MO. Nincs, f’ folytonos az origéban, hiszen f'(0) = hm0 — T = hmox arctg — = 0 hisz arctg
r— X r— o
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korlatos és ugyanezen okbdl ha z # 0, akkor f'(x) = 2z arctg . + x2@(_?) = 2x arctg - + —2? 122

fgy f/(x) — 0, hax — 0, hisz a mésodik tag nyilvdn mindeniitt folytonos és az origéban 0.
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